Escola Secundaria da Sé-Lamego

Proposta de Resolucao da Prova Escrita de Matematica
10/11/98 Turma A - Provas 1e 2 12.° Ano

Nome: N.°: Turma: ___

1.2 Parte

I 1M | 20 | 30 | 4@ 50
Questdo 1 2-a) 2-b) 3 4
Prova 1 B B A
Questdo 3 1-a) 1-b) 4 2
Prova 2 A C D A

2.2 Parte

1.
. ~ ~ - R
a) Os comprimentos dos onze segmentos estdo em progressdo geométrica de razao 7
1 (31
(4) 3.1 ENT
Assim, Sy_41=6x———=6x4x(1-(=) ')=24x(1-(=) ')~ 230.
1_ 3 4 4
4
A espiral desenhada mede aproximadamente 23,0 centimetros.
b) Em centimetros, o comprimento total da espiral, nas condigbes propostas, sera dada por:
3
1-C)" 3
lim S, =lim (6 x 3 ) =24 xlim (1—(2)”):24><(1—0):24.
1-=2
4
Se continuassemos o desenho indefinidamente, o comprimento total da espiral seria 24 centimetros.
2
a) lim P(r)= lim 20 _ i 1000y 100 _100_,,
r—+owo r—>+w (r+2)2 r—+ow r2+4r+4 r—>+oor+4+i + 00

A poténcia dissipada na resisténcia variavel sera praticamente nula quando o valor da resisténcia for
extremamente elevado.

b1)
r(Q) 0 0,5 1 2 3 6 12 100
P W (2 0 8,00 11,11 12,50 12,00 9,38 6,12 0,96
c.d.)

b2) Por exemplo: No intervalo [3, 6] a fungdo € continua, logo, de acordo com o teorema de Bolzano,
assume todos os valores compreendidos entre P(6) e P(3), em particular 3r ]3 6[: P(r)=10.

P(4) ~ 1111 P(55)~ 9,78 P(5,3) ~ 9,95
Como - - )
P(5) ~ 10,20 P(5,2) ~ 10,03 P(5,2) ~ 10,03

entdo uma aproximagao desse valor com erro inferior a 0,1Q é r = 5,2 Q (por exemplo).
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c) Determinagéo das assimptotas verticais: | A
. . 100x -200 y
lim_gqg(x)= lim_ ———= =— |
x—>-2° x—>-2" (x+ 2)2 0* | 5
Logo, x = -2 é equagéo de uma assimptota vertical bilateral. [
‘ | ‘ ‘
Determinagdo das assimptotas ndo verticais: 4 2 0 2 4 X >
m= tim 9% _ im ﬂzo; | 2+
Xt X xoEw (x42)2 ‘
‘ £
b= lim (g(x)-0xx)= lim _100x =0%. (ver alinea a))
X—>£00 xoto (x4 2)2
Logo, y =0 é equacao de uma assimptota horizontal bilateral.
Na figura ao lado apresenta-se o comportamento da fungéo junto das assimptotas (o grafico aproxima-se da
assimptota na regido cinzenta).
3.
a) lim h(x)= lim (———— 1= _ jim X222 i (X 23
x—2° X2t X—2 x2_4 x—>2" x2_4 x=2" x2_4" o
b) Ora, lim h(x)= lim (5+l—x):5—l+5:£;
X—>-5~ X—>-5~ X 5 5
lim h(x)= lim (x> -a)=25-a;
x—-5% X—-5"
h(-5)=(-5)°> —a=25-a.
Para que h seja continuaem x =-5 teradeser Ilim h(x)= lim h(x)=h(-5),logo 26-a=—<a= 4 .
X—>-5" x—>-5" 5 5
c) Arectade equagdo y =—x+5 é assimptota obliqua de h em torno de —« seesdése Ilim (h(x)—y)=0.
X—>—0
Como lim (h(x)-y)= lim (5 +l— X—(=x+5))= lim (l) =0, entdo arectade equagéo y=—-x+5 é
X—>—0 X—>—0 X X——0 X
assimptota obliqua de h em torno de —« .
n n n
4. lim(n-n+1 +[”j ) =lim Wn =y + )n + m+1)+|im[”] Sim="1 2 im] 2] 2 o 04 e = oo
\/E \/ﬁ +4n+1 \E n++vn+1 JE +
T
Note que — > 1.
V2
) aq +(a; +59x3) ; _ _
Si_0 =5610 —————x60=5610 < 60a;=5610-5310 < a;=5. Assim, a,=5+3.(n-1)=3n+2.
) 1 i ~ .
Como up=—-2—--2",entdo lim g(up)=4.
n n—+o
® «g é continua a direita do ponto x = -2 » é uma afirmagéo verdadeira, pois lim g(x)=g(-2)=4.
x—>-2*
« lim [g(x)-(x=2)]=0" e lim g(x)=4 »é uma afirmago falsa, pois lim g(x)=-+o.
X—>+00 X—>+0 X—>+0
« g é continua no intervalo ]—2, 0[ » & uma afirmag&o verdadeira.
« lim [g(x)—(x—2)]=0+ e lim g(x)=- lim g(x)» éuma afirmagéo verdadeira ( lim g(x)=-o ; lim g(x)=+x).

X—>—00 X—>—0 X—>+0 X—>—0 X—>+00

«A fungao g satisfaz as condi¢des de aplicabilidade do teorema de Bolzano no intervalo [— 4,— 2] » € uma afirmagao falsa, pois a
fungdo nao é continua no intervalo fechado considerado (note que n&o é continua a esquerda de -2).

2 2 2
(@) lim (2n73n ~ n)=lim (2n73n -n+3n )=lim ( n ):_l.
1-3n 1-3n 1-3n 3
a2 a2 2
lim (2n 3n +n)=lim (2n 3n“ +n+3n )= lim ( 3n )=
1+3n 1+3n 1+3n

® A primeira condicao elimina um dos graficos. A segunda condigado elimina outro dos graficos. A terceira condicéo elimina outro
dos dois restantes.
O Professor
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