Escola Secundaria/2,3 da Sé-Lamego

Proposta de Resolucao da Prova Escrita de Matematica A
11/10/2010 TurmaA - Provas 1e2 11.°Ano

Nome: N.©: Turma: ___

1.2 Parte

| 1@ | 2@ | 3® | 4@ 56 I
Questéo 1 2 3 4
Prova 1 B D C A B
Questéo 3 5 2 1 4
Prova 2 D A B C

2.2 Parte

a)
O angulo AOB é suplementar do angulo de amplitude « assinalado na d !

figura, logo AOB =7-a (em radianos). 4 ol

Como os segmentos [AO] e [OB] séo raios da mesma circunferéncia, entdo
o triangulo [OAB] é isosceles. Consequentemente, os angulos opostos a
estes lados séo geometricamente iguais, pois, num triangulo, a lados
geometricamente iguais opdem-se angulos geometricamente iguais.

Sabendo, ainda, que a soma dos angulos internos de um tridngulo é um

7-ACB _r-(r-a) « (em radianos).
2 2 2

angulo raso, tem-se: BAO = ABO =

b)
Seja B’ a projecgé&o ortogonal do ponto B sobre o eixo Ox.
Relativamente ao angulo agudo BAB’ do triangulo rectangulo [ABB’], tem-se: tg a_BB __BB
2 AB' AO+OB'

Por outro lado, relativamente ao triangulo rectangulo [OBB’], tem-se: cosa = o5 e sena = o8

Obtém-se, assim, cosa = O:’ = e sena = B5B & .

a  S5sena 5sena sena

(€%

Logo, substituindo em (1) os valores encontrados, vem: tg — = = = , C.g.m.
2 5+5cosa 5(1+cosa) 1+5cosa
cl)
Da alinea b), sabemos que e que .
Logo, aplicando o teorema de Pitdgoras no triangulo rectangulo [ABB’], temos:
d2 - AB~ +BB~ < d?=(5+5cosa)’+(5sena)’
< d?=25+50c0sa+25c0s? a +25sen’ o
< d?=25+50c0sa +25(cos® a +sen® a)
< d?=25+50cosa+25x1
< d?=50+50cosa
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2.
a)
b)
3.
a)
b)
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c2)

Para AB =543, vem: (543)> =50+50c0sa <> 75 =50 +50C0S @ <> COS & :% < cosa :% .

Dado que a e }Og[ ,entdo a = % radianos.

c3)
2
Como a e O,z , entdo cosa = +,|1— ﬁ = M = ﬂzl
2 25 V' 625 V625 25
Para este valor de « , o perimetro do triangulo [AOB] é P(a) =5+5+,/50+50x % =10++/64 =18.
E(a) = -2sen (% —(-a))—cos(2x + % —a)+sen(—a)—3cos(z —a)

= -2cos(-a)— cos(g —a)-sena +3cosa

= —-2C0Sa—-sena—sena+3cosa
= cosa-2sena

Considerando que 1+tg?a =

Cos™ o

e tga =-242, vem 1+(-2v2)? =

Cos™ o

Dado que a €4.°Q, entédo (:osoc:+\/i:1 e senoc:—ﬂ/l—1 :—\/gz—&.
9 3 9 9 3

2 1
< CoOs"a =—.
9

Logo, E(a) =< —2x (—&) _Le42
3 3 3
A y
f —— 7 8
D 0 C X
=21 -3m/2 - -T2 0 e m 3mi2 ™
e \>E£
-1

Logo, no intervalo considerado, o conjunto-solugdo da condi¢édo é S = }—27:,— 32 [u]—zz,o[u}z,

T T T \/§ T N3
Como g(——=)=cos(—-—)=cos—=—,entdo A(—-—,—).
g( 2) ( 6) 6= 2 ( > 2)

T 1 1
Como =cos(=)=—, entdo A(r,-).
9(7) = cos(3) = (7.2)

Dado que o poligono [ABCD] é um trapézio rectangulo, a sua area é:

V31
7_'_7

AD+BC — 5 1+\/§X3£_3ﬂ(1+\/§)

7
Angep) = ————xCD :72><(7T+E) =

2 2 4 2 8

No intervalo considerado, f(x)xg(x) <0 < x € (}—Zﬂ,—%{u]—z, of u}z,S—”

2

=3,22.

3z
-
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c)
A abcissa do ponto E satisfaz a seguinte condicdo: f(x)=g(X)AXx e }37”,27{ .

Ora,
senx = cos(i) < senx =sen (E —5)
3 2 3

PN x:(§_5)+2kn v x=7r—(§—5)+2k7r,keZ
2 3 2 3

= ﬂzg-i—zk][ Vv §:£+2k7[,k62
3 2 3 2
3r 3krx 3z
& X=—t— =

X=—+3kr,keZ
8 2 4

Atribuindo valores convenientes a k, obtém-se:

Portanto, a abcissa do ponto E é 15?” .

FIM

@

@

®

4)

()

Note que —1< 1-v2 <0 . Logo, a equagédo Senx = 1-2:
. . ) V4
¢ é impossivel no intervalo [O,E} ;
o é impossivel no intervalo [O,;r] ;
. . T 37
e tem apenas uma solugédo no intervalo 22 ;
« tem duas solugBes no intervalo [7,27].

Ora, OC =cosd e E:ﬁ:sen@,pois OB=1.

Logo, X, = X¢ ~BC =cosf-send.

x i sena
Se sena >0 etga <0, entdo cosa <0, pois tga =——— , para cosa =0 .
cosa

(Ou,se sena >0 e tga <0, entdo a €2.°Q e, porisso, cosa <0.)

Logo, tendo em consideragdo a FFT (sen2 a+cos’a = 1), vem: COSa = —1- sena .

A funcéo tangente ndo esta definida para X = %-r kz,keZ.

Logo, s&o de excluir os intervalos |0, 7] , }%37”[ e |r.2x].

Se nesse espago de tempo o ponteiro dos minutos rodou —37 radianos, entdo decorreu 1h e 30 min desde 0 momento em que a
Inés reparou que eram 10 h e 15 min. Logo, nesse Ultimo instante, o relégio da Inés marcava 11 h e 45 min.
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