Escola Secundaria/2,3 da Sé-Lamego
Proposta de Resolucao da Prova Escrita de Matematica A
10.° Ano

22/03/2010 Turma A - Provas 1e 2
Nome: N.©: Turma: ___
1.2 Parte
| 1@ | 2@ | 3® | 4@ 56 I
Questao 1 2-a) 2-b) 3 4
Prova 1 C A B C D
Questao 2 4-a) 4-b) 3 1
Prova 2 B D A C
2.2 Parte
1. T
z
A

a)
A superficie esférica considerada tem centro no centro do cubo,
E(111), e a diagonal espacial do cubo como diametro. !
I
r

Ora, r = %OT NEN OO %x 243 =+/3, pelo que uma condicéo

que define essa superficie esférica é (x -1 +(y -1)2 +(z-1)? =3.

b)
A secgao produzida no cubo pelo plano PQA é o rectangulo [PBCQ)].
Dado que os triangulos [ABS] e [APO] sdo semelhantes, com razdo de
S —1, entao ﬁ:ngzlzﬁ,

semelhanca r = —
AO

Assim, PB =QC =VPT +TB° =22+ 12 =+/5 .

Logo, Ppgcq) = 2x(2+5)=4+25 .

a)
. . 2-(-) ~
Como o declive darecta ABé m = =3, entdo sua
4-3 1
¢/ .
7 X

equacédo reduzida é daforma y =3x+b.
Dado que o ponto B pertence a essa recta, as suas
coordenadas tém de verificar a equacao anterior. Assim,

2=3x4+b < b=-10.
Logo, y =3x-10 é a equagdo reduzida da recta AB.

Para y =0, temos: 0=3x-10 & x:%. Logo, C(%,O).

b)

o|wlg

f(x) 0 +
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c)

Por observacéo do gréfico, temos: f(x)=f(0) < f(x)=1.
Determinemos a abcissa do ponto D da recta AB com ordenada 1:

Para y =1, temos: 1=3x-10 < X :%1. Logo, D(%l,l).

Assim, f(x):f(0)<:>f(x)=1<:>x:—§ v x=0 v x:%l.

Logo, S = {—gol—l} .
2 3

3 Ay Ay
a)
O grafico de h estéa representado no ecra 2 X 2 X
seleccionado, o qual pode ser obtido do \ > >
grafico de fy(x) = —[f,(x)| pela translagao 2 2
associada ao vector U = (0,3). f1 (x]=—2-x +4 f2(x)=|f1 (x |
O grafico de f;(x) = —[f,(x)| obtém-se do
A
grafico de f,(x) =|f,(x)| =|-2x +4| por ¥ r
simetria em relac&o ao eixo Ox. B(x)_ |f1 (x)l f4(x)_ |f1 (x) +3
2 x 21\ %
b)
h()<-2 < -|-2x+4+3<-2 2 2
& |[-2x+4/>3+2
& |-2x+4/>5
& —2X+4<-5 v -2x+4>5
& 2x>9 v 2x<-1
9
& X<—-= VvV X>—
2
c)
—(-2x+4)+3 -2x+4>0 2x-1 <2
h(x):—\—2x+4\+3: (-2x+4)+3 <« X + _ 2 < X
—(2x-4)+3 < -2x+4<0 |-2X+7 < x>2
4.
a)
Como o ponto Q se desloca sobre o segmento [BD], nunca
coincidindo com D, e BD =6, entéo D; =[0,6] .
A éarea do triangulo [PQC] assumira todos os valores positivos até ao
valor da area do triangulo [ABC]. Logo, D'; =]0,24]. 6
b)
fx) = PC xQD
2
(8-x)(6-x)
= —0 | g |
2 |-| rI
_ 48-8x—6x+ X’
2
N Yy,
2
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c)

d)

Temos sucessivamente:

f(x) = %x2—7x+24

= %(x2—14x)+24
1 2
= 5[(x—?) —49}24
— E(X_7)2_£+ﬁ
2 2
1 » 1
= Z(x=-7)}-=
2( ) 2

A area do triangulo [ABC] é
6x8
A[ABC] = ? =24.

Logo, o problema pode ser
equacionado pela condi¢do
f(x)=12, com x €[0,6[ .
Definidas as funcdes

fi(x) = %xz ~7x+24 e f,(x)=12,

determinou-se, com a ferramenta
adequada, as coordenadas do
ponto de intersecgdo dos seus
graficos, no dominio considerado.
Logo, o valor procurado é x =2.

Alternativa:
Como f(x)=12 < f(x)-12=0,
bastaria procurar o zero da funcao

fo(x) = %xz —7x +12 no dominio

considerado.

()]

@

(©)

4)

(6)

Note que a recta AB tem declive 1 e —3 como ordenada na origem. Logo, a sua equagédo reduzidaé y = x—3.
Em caso de subsistir divida, contacte o seu professor.

Note que ﬁ—2@+@:(ﬁ+@)—2E:6+2&:E. Logo,

1 (x]=%—7'x+24

2(x)=12

(2,12)

2
f3(x):x7—7'x+12

FIM

Note que a mediatriz de [CD] é a recta bissectriz dos quadrantes pares.

Em caso de subsistir davida, contacte o seu professor.

AB - 20 + B =[AC| =1242 .

Note que o grafico de g pode ser obtido por uma translagdo associada ao vector u= (4,7) do grafico que se obtém por uma

simetria do gréfico de f em relag&o ao eixo Ox.
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