Escola Secundaria/3 da Sé-Lamego

Proposta de Resolucao da Prova Escrita de Matematica A
24/01/2005 Turmas A e E - Provas1e 2 10.° Ano

Nome: N.°: Turma: ___

1.2 Parte

| 1M | 20 | 30 | 4@ 50 I
Questao 1 2-a) 2-b) 3 4
Prova 1 B C A A
Questao 3 4-a) 4-b) 2 1
Prova 2 C D B D

2.2 Parte

a)

O raio da circunferéncia é r = AC = V(2 + 1)2 +(3- 0)2 = \/E = 3\/5 e o seu
centro é C(2,3).
Assim, uma sua equagéo é:

(x—2)2 3\/_ < (x— 2 (y—3)2 =18, c.q.m..

b)

O ponto B é um ponto de abcissa nula, pois pertence ao eixo Oy.
Como B é um ponto da circunferéncia, as suas coordenadas terdo de verificar a
equagdo da circunferéncia. Assim, vem:

(0-22+(y-32 =18 (y-32 =14 y-3=t/14 & y =3+.14.
Como o ponto pretendido (intersec¢do da circunferéncia com o semi-eixo positivo das ordenadas) tem ordenada
positiva, conclui-se que B (0, 3 + \/ﬁ ).

A mediatriz de [AQ] sera uma recta paralela ao eixo das ordenadas e que contém o ponto médio do segmento.

Por isso, uma condigcdo que caracteriza essa recta é a equagdo x = ——

Designando o ponto médio de [AC] por D, temos D ( 1+ 2 0 +3

)= (— —)

Como a abcissa de D ndo é — % conclui-se que o ponto médio de [AC] ndo pertence a mediatriz de [AQ].
d)
Uma condig¢éo que caracteriza o dominio plano colorido (incluindo a fronteira) é:

(x-2)2+(y-3)2<18 A (x<0 v y<0)
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a)
Os vectores considerados nao sdo colineares, pois ndo
tém a mesma direcgao, visto que as rectas OP e RQ n&o
séo paralelas.

b)

N
Como RQ =(1,-5), entdo a sua norma sera

=12 +(-5)% =26 .

;
&

c)

- — — — — —
O vector pedido é w = RA=RP'+ RQ, onde OP =RP'.

~ - . -
Como W = RA = (-1,-2), entdo —w = AR = (1,2). -

Q(4,-3)

a)
As coordenadas pedidas sdo: B (6,1,2), D(6,0,0), E(0,4,0) e G (0,0, 2).

— — —

b1) CG+BA=BE;
G F(0,1,2)

- o> o — - o

— -
GF+0OG+FO=0 ou GF+OG+BD=0;
- - - -
AB-CB-EG=0.
b2)As rectas _AD e _FE s&o ndo complanares.

As rectas_ AD e AE sao concorrentes.

A(6,4,0)

Arecta _AD é perpendicular ao plano _CDG .

A intersecgado dos planos CBF e ADG é a recta FG

b3)A distancia de B ao plano yOz é _6 unidades e ao plano de equagédo y =-2 é _3 unidades.
c1)uma condigéo cartesiana que caracterizaarectaCDé: x=6 Ay =0.
¢2) uma condigao cartesiana que caracteriza a face [BCGF] é: 0 < x<6A0<y<1Az=2.
¢3)uma condigado cartesiana que caracteriza o plano mediador de [BF] é: x=3.
d)
— —
Sdo CF =(-6,1,0) e AG=(-6,-4,2).

e)

O centro da esfera é o ponto médio de [CG], de coordenadas (3,0, 2), e o seu raio é CT =3.

Assim, a condigdo (x — 3)2 + y2 +(z- 2)2 <9 define a esfera de didmetro [CG].

A face [ABFE] é um rectangulo. Logo, o centro da face é o ponto de intersec¢do das suas diagonais, que se
bissectam. Por isso, o centro dessa face é o ponto médio dos segmentos [AF] e [BE], cujas coordenadas séo:
6+0 4+1 0+2 6+0 1+4 2+0 5

i S S e e ST

g)
Decompondo a cunha num paralelepipedo rectangulo e num prisma triangular recto, vem:

V:(%xﬁx&)-k(%xﬁ):(1x2x6)+(wx6):12+18:30.

Portanto, a cunha tem 30 centimetros cubicos de volume.
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O plano HBQ intersecta o cubo inicial, assim como o cubo mais pequeno que
Ihe foi retirado, produzindo secg¢bes rectangulares com dimensées iguais a
aresta e a diagonal facial do cubo respectivo.

H
F
a
2
a
Q
D B

Considerando a composigao dessas duas secgdes e de acordo com os dados da figura acima, conclui-se que o
perimetro pedido pode ser expresso, em fungao de a, por:

V2a a +2a
2 2

+—+
2

P=a+ﬁa+g+ =2a+2J2a=2a(1++2).
Note que P = Ppgqor] = PHpsr] = 2(a+x/5a) = 2a(1+\/§).

FIM

(@)

®)

(4)

(©)

Em caso de duvida, exponha-a ao seu professor.
Em caso de duvida, exponha-a ao seu professor.

A esfera tem raio 2 unidades e centro no ponto C (2,-3,1).

O centro da esfera dista 3 unidades do plano de equagédo x =-1, logo esses dois lugares geométricos ndo possuem pontos
comuns.

Em caso de duvida, recorde a definicdo de mediatriz de um segmento de recta.

A recta considerada pode ser definida pela intersecgéo de dois planos paralelos aos planos coordenados yOz e xOz,
respectivamente, e que contém o ponto de coordenadas (-5,7,-2).

Ora, esses planos séo, respectivamente, definidos pelas condi¢cdes: x=-5 e y=7.
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